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INTRODUZIONE ALL’ANALISI 
Le funzioni reali di  variabile reale: dominio e studio del segno 
Definizione e classificazione. Dominio. Il segno di una funzione. I grafici delle funzioni elementari e le 

trasformazioni: 𝑦 = 𝑓(−𝑥), 𝑦 = −𝑓(𝑥), )(xfy = , )( xfy = ,  baxfy ++= )( ,  𝑦 = 𝑓(𝑘𝑥)   e   𝑦 =

𝑘𝑓(𝑥). 
Le funzioni reali di  variabile reale: prime proprietà 
Immagine, massimo, minimo, estremo superiore ed inferiore. Funzioni crescenti e decrescenti. 
Funzioni  pari, dispari e  periodiche. Funzione inversa (definizione e condizione di invertibilità, 
relazione tra il grafico di una funzione e  quello della sua inversa,  procedimento per ricavare 
l’equazione dell’inversa di semplici funzioni razionali).Funzione composta (definizione), 
 
LIMITI DI FUNZIONI REALI DI VARIABILI REALI 
Introduzione al concetto di limite 
Esempi introduttivi al concetto di limite (analisi numerica, interpretazione grafica) e al concetto di 
limite destro e sinistro. Punti di accumulazione. Definizione generale di limite.  
Dal caso generale al caso particolare: interpretazione solo grafica (senza definizione) dei seguenti 
casi: limite finito per una funzione in un punto, limite infinito per una funzione in un punto, asintoto 
verticale, e limite di una funzione all’infinito, asintoto orizzontale. 
Teoremi di esistenza e unicità dei limiti : teorema dell’unicità del limite. 
Le funzioni continue e l’algebra dei limiti: la continuità, i limiti di funzioni elementari, l’algebra dei 
limiti. 
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Forme di indecisione di funzioni algebriche: limiti di funzioni polinomiali, limiti di funzioni razionali 
fratte, limiti di funzioni algebriche irrazionali. 
Infiniti e loro confronto:  gerarchie degli infiniti 
 
CONTINUITA’ 
Funzioni continue: continuità in un punto, funzioni continue 
Punti di discontinuità e loro classificazione: discontinuità eliminabili, punti di salto, discontinuità di 
seconda specie. 
Proprietà delle funzioni continue in un intervallo chiuso e limitato: teorema d’esistenza degli zeri, 
teorema di Weierstrass, teorema dei valori intermedi.  
Asintoti e grafico probabile di una funzione: asintoti orizzontali e verticali, asintoti obliqui, grafico 

probabile di una funzione. 
 
LA DERIVATA 
Il concetto di derivata: problemi che conducono al concetto di derivata (la retta tangente e la 
velocità istantanea),  derivata in un punto, derivabilità e continuità, derivata destra e sinistra.  
Funzione derivata e derivate successive.  
Derivate delle funzioni elementari: derivata della funzione costante e delle  funzioni potenza,  le 
derivate delle funzioni esponenziale e logaritmica, di seno e coseno.  
Algebra delle derivate: linearità della derivata, derivata del prodotto di due funzioni, del quoziente 
(derivata della tangente). 
Derivata della funzione composta 
Classificazione e studio dei punti di non derivabilità: classificazione dei punti in cui una funzione non 
è derivabile, lo studio della derivabilità di una funzione in un punto, limite della derivata. 
Applicazioni del concetto di derivata: retta tangente e normale a una curva, le derivate e lo studio 
del moto. Altre applicazioni delle derivate (intensità di corrente). 
TEOREMI SULLE FUNZIONI DERIVABILI  
I teoremi di fermat, Rolle e Lagrange: punti di massimo e minimo relativo  e assoluto, il teorema di 
Fermat ( applicazione e  punti stazionari), il teorema di Rolle (applicazione e significato geometrico), 
il teorema di  Lagrange (applicazione e significato geometrico) 
Funzioni crescenti e decrescenti e criteri per l’analisi dei punti stazionari: criterio di monotonia per le 
funzioni derivabili, ricerca dei punti di estremo relativo mediante lo studio del segno della derivata, 
(primo criterio per l’analisi dei punti stazionari, ricerca di massimi e minimi per una funzione non 
derivabile). 
Funzioni concave e convesse, punti di flesso: concavità e convessità, punti di flesso. 
 
LO STUDIO DI FUNZIONE 
Schema per lo studio del grafico di una funzione: schema generale, esempi di studio di funzioni 
algebriche razionali intere e fratte.  
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